ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΘΕΤΙΚΗΣ  ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ
ΥΛΙΚΟ ΓΙΑ ΤΗΝ ΕΞ ΑΠΟΣΤΑΣΕΩΣ  ΕΚΠΑΙΔΕΥΣΗ

ΚΑΤΑΛΗΚΤΙΚΗ ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 10-4-2020
1. Δίνονται οι συναρτήσεις
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      Α)  Να βρείτε το πρόσημο της συνάρτησης  f.
      Β)  Να αποδείξετε ότι σε κάθε σημείο της 
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 η εφαπτόμενη ευθεία δεν έχει

            άλλο κοινό σημείο με τη 
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 εκτός από το σημείο επαφής.

      Γ)  Να αποδείξετε ότι  
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  για κάθε χ
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            Πότε ισχύει η ισότητα;

      Δ)  Να λύσετε την εξίσωση 
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2. Έστω δύο συναρτήσεις 
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 οι οποίες είναι παραγωγίσιμες και 

τέτοιες, ώστε: 
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  για κάθε χ
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Α)  Να αποδείξετε ότι  
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  για κάθε χ
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Β)  Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση f είναι γνησίως αύξουσα.

Γ)  Να μελετήσετε τη συνάρτηση f ως προς την κυρτότητα και να βρείτε τα

      σημεία καμπής της 
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Δ)  Αν 
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 είναι μία παράγουσα της 
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  για κάθε 
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3. Για την δύο φορές παραγωγίσιμη στο 
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  συνάρτηση 
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 ισχύει
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  για κάθε χ
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           Να αποδείξετε ότι η γραφική παράσταση της 
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 δεν παρουσιάζει σημείο      
           καμπής.

4. Θεωρούμε τη συνάρτηση 
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 με τύπο 
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Α) Αν η γραφική παράσταση της 
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 έχει σημείο καμπής, να αποδείξετε ότι

     α>0.

Β) Να μελετήσετε την 
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 ως προς την κυρτότητα και να βρείτε τα σημεία 

     καμπής.

Γ)  Αν 
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 σημείο καμπής της γραφικής παράστασης της 
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 να 
     δείξετε ότι αυτό δεν μπορεί να είναι κάτω από την ευθεία ψ = - 1.

5. Η θερμοκρασία (σε βαθμούς κελσίου) ενός συστήματος στις δύο πρώτες 

ώρες  μιας πειραματικής μέτρησης δίνεται από τη συνάρτηση:
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 , (μονάδα μέτρησης χρόνου σε ώρες).

Α) Να βρείτε τη θερμοκρασία του συστήματος στο τέλος της πρώτης ώρας

     του πειράματος.

Β) Να αποδείξετε ότι ο ρυθμός μεταβολής της θερμοκρασίας μηδενίστηκε

     ανάμεσα  στην πρώτη και την δεύτερη ώρα.  
                                          Η ΕΚΠΑΙΔΕΥΤΙΚΟΣ
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